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 Megoldás: 

A másodfokú egyenlet általános alakja: ax2 + bx + c = 0. Ebből az ismeretlen x értéke az alábbi képlettel 

számítható ki: 

  

 Összegezve a feladatodhoz: 

• A felső négyzetbe a 4-es szám kerül. 

• Az alsó négyzetbe a 2-es szám kerül. 

_____________________________________________________________________________________________________________________________ _______________________________________________________________ 

 

      
 

 Megoldás: 
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 Az eredmény: A kapott betűk: R, I, Z, C. 

Ezekből a betűkből összeállítható magyar város: ZIRC. 
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Megoldás: 

a) 

Az első egyenlet: 

 
Szorozzuk meg az egyenlet mindkét oldalát 4-gyel, hogy eltüntessük a törtet: 

 
Ez pontosan megegyezik a második megadott egyenlettel. Mivel az átalakítás során csak egy nem nulla 

számmal szoroztunk (ami megengedett mérlegelv), a két egyenlet gyökei megegyeznek. 

  

 b)  

 Itt két különböző típusú egyenletet látunk. 

 

Második egyenlet: 

 
Rendezzük: 

  
Ennek egyetlen megoldása van.

Első egyenlet: 

  
Vegyünk gyököt mindkét oldalból!  

Fontos:  

ha a2 = b2, akkor vagy a = b, vagy a = ─b. 

 

1. eset (a = b): 

 
Ez ugyanaz, mint a fenti egyenlet, ebből jön az   

x = ─ 1 

2. eset (a = ─b): 

    

 
Következtetés: A két egyenlet gyökei nem egyeznek meg teljesen. Bár az x = ─1 mindkettőnek megoldása, 

a négyzetes egyenletnek van egy plusz gyöke (x = 6), ami a lineáris egyenletnek nem megoldása. 
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c) 

Ez egy nagyon trükkös feladat, mert első ránézésre azt mondanánk, hogy igen, de a matematika ördöge a 

részletekben (pontosabban az értelmezési tartományban) rejlik. 

 

1. Az értelmezési tartomány vizsgálata 

Ez a legfontosabb lépés.  

A törtes egyenletnél a nevező nem lehet nulla: 

 
Tehát az első egyenletnek nem lehet megoldása az x = ─5 

 
2. Az egyenletek megoldása 

Első egyenlet: 

 
Ha egyszerűsítünk (x + 5)-tel (feltételezve, hogy x nem lehet ─5), akkor: 

 
Keresztbe szorzunk: 

 
Második egyenlet: 

 
Látjuk, hogy ez ugyanaz a forma, amit az elsőből kaptunk az egyszerűsítés után. Ennek is x = 1  

a megoldása. 

 

Akkor most ekvivalensek? 

Igen.  

Bár az értelmezési tartományuk különböző (a második egyenletbe behelyettesíthetnénk a ─5-öt is, míg 

az elsőbe nem), a konkrét megoldáshalmazuk megegyezik: mindkét egyenletnek egyetlen valós 

megoldása van, az x = 1. 

Mivel az x = 1 egyik esetben sem ütközik a kizárásokkal (mert nem ─2 vagy ─5 ), így mindkét egyenlet 

gyöke ugyanaz a szám. 

Megjegyzés: Két egyenletet akkor nevezünk ekvivalensnek, ha a megoldáshalmazuk (az adott 

alaphalmazon) azonos. Itt mindkét halmaz {1}, tehát az egyenletek ekvivalensek. 

 _______________________________________________________________________________________________________________________ 

  

https://www.tankonyvkatalogus.hu/storage/pdf/OH-MAT10TA_II__teljes.pdf


ÚJPESTI BRÓDY IMRE GIMNÁZIUM 
10. ÉVFOLYAM – MATEMATIKA                        TANKÖNYV: OH_MAT10TA_II_Matematika10_2_TK_NAT_2023_Beliv.indb 
 

 

 

Megoldás: 
a) 

1. egyenlet: 

 
1. Kikötések: 

A nevezőben nem állhat nulla: 𝑥 ≠ 0 

  

  2. Megoldás: 

Emeljük ki x-et a számlálóból: 

 

 
Mivel a kikötés szerint x nem lehet 0, 

ennek az egyenletnek nincs 

megoldása (üres halmaz). 

2. egyenlet: 

 
 Megoldás: 

  
 Ennek a megoldása a 0. 

Következtetés: Nem ekvivalensek, mert az elsőnek nincs megoldása, a másodiknak pedig a 0. 

 

b) 

1. egyenlet: 

 
1. Kikötések: 

A nevezőben nem állhat nulla: 𝑥 ≠ 0 

  

  2. Megoldás: 

Vonjunk ki 1/x ─et mindkét oldalból: 

  
Mivel a kikötés szerint x nem lehet 0, 

ennek az egyenletnek nincs 

megoldása (üres halmaz). 

2. egyenlet: 

 
 Megoldás: 

  
Ennek az alaphalmazon (ℝ) a 0 a 

megoldása. 

Következtetés: Nem ekvivalensek, mert az 

elsőnek nincs megoldása, a másodiknak pedig a 0. 
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 C) 

 1. egyenlet: 

 
1. Kikötések: 

A nevezőben nem állhat nulla 

⟹  𝑥 ≠ ─2, 𝑥 ≠ ─5 

  

  2. Megoldás: 

Egyszerűsítés, rendezés után 

 x = 1 

 

 

2. egyenlet: 

 
 Megoldás: 

 Nincs kikötés, hiszen polinom. 

 
 x = 1 

Következtetés: Ekvivalensek, mert mindkét egyenlet egyetlen megoldása az x = 1. 
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https://www.tankonyvkatalogus.hu/storage/pdf/OH-MAT10TA_II__teljes.pdf


ÚJPESTI BRÓDY IMRE GIMNÁZIUM 
10. ÉVFOLYAM – MATEMATIKA                        TANKÖNYV: OH_MAT10TA_II_Matematika10_2_TK_NAT_2023_Beliv.indb 
 

 

 Megoldás: 
 a) 

  
  1. Kikötések: 

A gyök alatt nem állhat negatív szám: 𝑥 ≥ 0 

Mivel a gyök értéke nem negatív, a jobb oldalnak is annak kell lennie:  

6 − 𝑥 ≥ 0 
Tehát a megoldást a [0; 6] intervallumban keressük. 

  

  2. Megoldás: 

Emeljük négyzetre mindkét oldalt: 

 
Rendezzük 0-ra: 

 
A másodfokú megoldóképletet használva: 

 

 
 

3. Ellenőrzés: 

 
 

Tehát a megoldás: x = 4 

 

b) 

 
1. Kikötések: 

 
 

2. Megoldás: 
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3. Ellenőrzés: 

 
 

Tehát a megoldás x = 2. 

___________________________________________________________________________________________________________________ 
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Megoldás: 
a) 

 
1. egyenlet: 
1. Kikötések: 

A gyök alatt nem állhat negatív szám: 

𝑥 ≥ 0 

Mivel a gyök értéke nem negatív, a 

jobb oldalnak is annak kell lennie:  

   
  2. Megoldás: 

Emeljük négyzetre: 

 
Így a gyökök: 

x1 = 1 

x2 = 4 

Mivel a kikötés szerint x legalább 2, 

így a valódi megoldás csak x = 4. 

2. egyenlet: 
Itt nincs kiköté s a jobb oldalra, így mindkét 

gyök (x1 = 1 , x2 = 4) megoldása az 

egyenletnek.  

Ellenőrzés: 

  

Következtetés: Nem ekvivalensek, mert a második egyenletnek van egy plusz megoldása (x = 4), ami az 

elsőnek nem megoldása. 
 

b) 

 
 

1. egyenlet: 

1. Kikötések: 

A gyök alatt nem állhat negatív szám: 

𝑥 ≥ 0 

Mivel a gyök értéke nem negatív, a 

jobb oldalnak is annak kell lennie:  

   
  2. Megoldás: 

Emeljük négyzetre: 

 
Rendezve: 

 
A diszkrimináns: 

 
Mivel a diszkrimináns negatív, az első 

egyenletnek nincs valós megoldása.

2. egyenlet: 

Ez pontosan ugyanaz a másodfokú egyenlet, 

amit az előbb kaptunk.  

Ennek sincs valós megoldása. 

Következtetés: Ekvivalensek, mert mindkét egyenlet megoldáshalmaza az üres halmaz a valós számok 

körében. 
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